Fourierova transformace

Definice 1 (Fourierova transformace). Fourierovou transformaci funkce f :
R? — C budeme nazjvat funkci F(f) : R? — C definovanou predpisem

FHEO = [ fla)e et de, £ R,

inverzni Fourierovou transformaci funkce f : R4 — C pak budeme nazjvat funkci
F(f) : RY — C definovanou piedpisem

FANE = [ Sy ar,
R
(v obou pFipadech za piedpokladu, Ze itegrdly vpravo naji na R% smysl)

Poznamky a priklady. 1. Pouzivaji se i jiné (velmi podobné) definice Fou-
rierovy tansformace, napviklad

1

b —iwé 1 i
50 o (z)e dz, 2n)? ./Rd f(z)e ™€ dx,

ale 1 dalsi.

2. PouZivd se rovnéZ zkrdcené znaceni F(f) = f a F1(f)=f
3. Pro f € Ly plati:

1FOI<IfIl, € R,
fe CO(Rd), tj. fje spojitd (dokonce stejnomérné) a lim f({) =0,

|€]—o0

o je-li g(a) = t(x +y), potom §(&) = > f(6),

e je-li g(x) =t(ax), a # 0, potom §(&) = ﬁf (g)
Definice 2 (konvoluce). Konvoluci funkei f,g : R — R(C) nazivime funkci
fxg:RY = R(C) definvanou jako

fra@) = [ f@—wow)dy. R

(md-li integrdl napravo na R smysl).

Poznamky a priiklady. 1. Jsou-li f,g € Ly, potom fxg € Ly (plati i odhad
1f*gllr < |If1|1llgllL)- Ma tedy smysl psdt f,§ i f * g, pro které navic plati
fxg9=13



